2bvoia 11.

AmapoitnTeS Yvooels Ocmpiog

BOcopio 1.

a) Tv ovopaletar oOvoro;

B) Tv onpaivovv Ta oopfora €,& ;
v) AvoQépaTe TOPAOEIYRATA GUVOLMYV.

Amavtnon:

a) XOvoro ovoudleton KGBE CLAAOYN OVTIKEWWEV@OV, TOV TPOEPYOVTOL OO TNV EUTEIPIN
pog M TN ovonon pog, ival KoAd opiopéva Kot d10KpivovTal To £va amd T0 dANO.

* To ovTIKEIEVDL OVTA, TTOV BITOTEAODV TO GUVOAO, ovoudlovtal oToyEila 1 pEAN TOL GUVOLOL.

IMMPOXOXH!
e évo KOADG opopévo ovvoro, To atoryeio Tov guavifovral Lovo pio Qopd.

B) o va dnldoovpe 611 0 X givon ototyeio Tov A, ypdepovue X € A ko Stafdalovpe “To X
OVAKEL 0T0 A”, EVD Y10 VO ONAMGOLLE OTL TO X OEV VAL GTOLYELD TOV GLVOAOL A, YpApovpEe

XgA.

v) Hopaodeiypota covorov: N: To cdvolo TV puoik®v aplfudy
Z.: To 6VvvoLo TV aKkePaiY aplOUmV
Q: To oOvoro TV pNTOV aplBudY
R: To 60voAo TV TpayHOTIKGOV aplOudY

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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BOcopio 2.

[og TaprotaveTor Eva 6Hvolro;

Amavtnon:

INo vo mapactioovpe Vo GHVOAO YPNGUYLOTOLOVUE TOVG EENG TPOTOVC:

i) Mg avaypar)

I'pagovpe T oToL)ElR TOV GLVOAOV, UETAED dVO ayKioTPWY, 0o Uio Popd To KaBEva Ym-
pilovtag to pe koppa. wy. A =1{3,57},

B={123,..20}, '={510,5,..}

ii) Mg meprypoon

[eprypdoovpie ta otorygiot TOVL GUVOLOL LE pio YOPOKTNPIGTIKY 1WO1OTNTO:

I={xeQ/x é&el mv W1Omra 1}

Hopadoerypo: A={xeN/2<x<5}

To chvoro A, gival T0 GOVOAO T®V PUGIKMV APLOLDY TTOL TEPIEYOVTOL OVAUESH GTO 2 KOL TO 5.
Anhadn, pe avaypaen A={3,4}

BOcopio 3.

a) [167e éva 6vvoro A AéyeTan VTOGVVOAO £vOG cLVOLoV B;
P) Moeg 1616TNTES 16VOVY YId TO GVRPoro C ;

Amavtnon:

a) 'Eva 60voro A Aéyeton vTocvvoro evog cuvolov B, otav kabe otorygio tov A gival Kot
otoyeio to B. Tty mepimtmoon ovt ypdoovue A < B. To mapdderypa oto chvola
mov yvopilovpe, wyder: NcZcQc R

B) Ot 1816 TEC TTOL 1GYVOLY Yo TO cOUPoA0 & glval

i) AcA, yio k4be ocOvolo A, (avarxiactikij)
ii) AcB xat BcT, 10t1e AcT, (uerafoatixiy )
iii) AcB ko BcC A, 101¢ A =B, (avuevuuctpixi)

BOcopia 4.

IIote 60 oOvora A, B civar ioa;

Anavtnon:

Avo cbvora A kot B givan ico, otav €youv to idio akpipdc octoygio. Ty mepintmon
avt, ypaoovpe: A=B. loyoet 01t A=B < AcCB ka1t BC A.

Ondte cOUPOVA LE TO TOPOTAVED, V1o vaL dgiEovpe 6Tt A = B, apkel va dei&ovyle 0T kdbe oTorygio
Tov A givar kon ototygio Tov B kou avtictpopa, kdbe otoryeio tov B eivon ko ototygio Tov A.

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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BOcopia 5.

IMow cvvoro ovopaleTal Kevo;

Amavtnon:

Kevo ovvoro ovopdleton o chvoro mov dev el kaborov otorysio. Zvpporiletar pe TM{} .
Agyouaote 0Tl T0 KevO 60voro gival vwocvvoro kdbe cuvoAov Kol givol LovadiKo.
Hopddeyua: A={xeN/x+1=0}. To chvoro A Sev &yxet kavéva otoyeio yrati n Aon

mg e&icoongx+1=0<x=—1 €oto N.

BOcopioa 6.

Tu givon dwaypappa Venn;

Amavtnon:

Awypoppo Venn givorl pio, ETOTTIKN TOPOLGINGCT] TOV GUVOAWMY TOL YIVETOL UE KAEIGTEC
vpappéc. Kabe popd mov epyaldpacte pe GOVOAQ, T0, GOVOAN aVTA BeEmPOoHVTOL VTOGHVOAL
€VOG GLVOAOL oL AéyeTal Baoiké cvvoro katl cupPoiiletar pe Q. To Pacikd Gvvoro Gg
Suaypappo Venn cupporiletar pe 1o E0wTEPIKO EVOC opboymviov:

Q

Ka0e vtochvoro evog Pacikod GuvOLOD, TOPIGTAVETOL LLE TO ECOTEPIKO UI0G KAEIGTNG K-
LTOANGC:

Q
A

® Otav A € B, n nmapdotaon oe didypappe Venn yivetar og e&xc:

B Q

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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BOcopio 7.

Tv ovopalovpe: a) évoon 000 GuvOr®V
B) Top} 60 cuvérmv
Y) copTApOpNe EVOS GUVOLOV

Amavtnon: Q

a) 'Evoon 660 cuvorov A,B ovopdalovue to chvoro A B
OV amoTEAEITAL OO OAa To. oTolyEia TV A, B.
Yopporiovpe A U B, kot wyvet:

AUB={xeQ/xe Anx eB}

Q
p) Topr] dv0 cvvorov A,B Aéyetar 10 cOVOAO TTOV A B
amotedeital amd TO KOG TOLG OTOXEl
Yvuporilovpe A NB kot 1oydet:
ANB={xeQ/x e Axaix € B}
Q

v) ‘Eoto Q 1o Pacikd 6hvoro Kot A €va 0TO1001TOTE
oOvoro. Zopmipopo tov A ovopdlovue to
oLVOAO, TOV TTEPIEYEL EKEIVO, TOL GTOLYXEIN TOV L OV
dev avikovv oto A kat copfoirileTar A’ Anrodn:

A'={xeQ/xeA}

>

2nusivon:
2T0 TOPOTGVW OLOYPOUUOTO Venn To umlé qunuo. Ostyvel 1o aOVOA0 oL AVOPEPOUATTE.

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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Epomicsig katavonone - Avuéva llapaodsiypato

Iopadeypa 1
Na yopoaxtnpicete g X®oto 11 AdBog To TAPUKATO:
i) Aivetanr 10 covoro A={1,2,3,0,p}
a)acA,P)4ecA,y) {1,2}eA,d) BeA
ii) {4}=4 iii) 4<{4} iv) J={J} V) O'=Q vi) Q" =

Amavtnon:
i) (0) ZooTo: o sivor otoryeio Tov A.
(B) AdBog: 4 ¢ A
(y) AdBog: { 1,2} < A.
(0) AdBoc: B sivar otoryeio Tov A, dnAadn f € A.

ii) A@Bog: 'Eva ohvoro dev gival ico pe apOuo.
iii) Zwoto: O apBuog 4 eivar otoyeio tov cGuvorov {4}.

iv) AaBog: To kevd cuvoro dev mepi€yel kovéva ototyeio. To ohvoro {J} mepiéyel éva
otoyeio, 10 .

v) Xmwoto: To copuninpopa tov J eivar to facikd chvoro Q.

vi) Zmot6: To counAnpopo tov facstkod cuvorov Q gival to .

Iopadeypa 2
"Eoto Q = {1,2,3,4,5,6}, A = {1,2,3} xu B = {3,4,5}.
No emAééete T 6®OOTY| OTAVINGY).

i)a.AcB, B.BcQ, y.BcCA iii) 0. A(NB={3} B. ANNB={1,2,3,4,5}
i)e.AUB={1,2,4,5) p.AUB=3} 1-ANB={6} 3.ANB=¢
v.AUB=11,2,3,4,5} 5.AUB={6} iv) 0.A"={3,4,5} B. A" ={4,5,6}
Y. A = 6. A" ={1,2,3}
Améavtnon:

i) Ou 66l 6i (4): To Q eivar Pacikd chvoro omdte B < Q.

ii) Xoo716 10 (¥): H évmon 600 cuvorlwv amoteleitol amd To KO Kol 1 KOwd GTotyeio
TOVG, U0 Popd To KobEéva.

iii) Zwoto ta (a): H topun dvo cuvorwv amoteleitar povo omd o Kowd oToryEia.

iv) Zooto ta (B): To A" nepiéyel ta atoryeio Tov Q TOL dev AvVAKOLY GTO A.

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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IMopadeypa 3
Na ypawyete pg avaypo@n] TOV GTOLEI®V TOVS TU GUVOAC.
) A={xeN/2<x<6} i) B={xeN/|x+1|=2} i) [={xeR/|[x+1|<-1]

Avon:
i) Eivor 2 <x < 6 kot emedn x € N mpokdmet ottx =314 1M 51 6. Apa: A= {3,4,5,6}.
ii) Eyovpe |x +1| =2 x+1=2 1 x+1=-2&x=11 x=-3
Emedn x € N 1 Abon x = -3 dev eivan ototyeio tov B. Apa B = {1}.
iii) Emeon |x + 1| >0 dev vIApyELl X € R MOTE VoL 10YVEL |x + 1| <-1ApoT =.

Iopaosypa 4
Na ypoa@ovv pe weprypagn ta cOvora: i) A = {— 2,-1,0,1,2} i) B= {1,2}

Avon: 2yucivon:
i) To Aypdoetor: A={xeZ/|x|<2} ) umopei vo ypo-  IHaparypobus éti drav &povus
el A= {x e R/(x+2)x+ )x(x—=1)x-2)=0} &va. oVvolo ue avaypagij o

YPAPYETAL UE EVAY HOVO TPOTO
wg¢ cvvolo ue meprypop. To
ovTIioTPOPO OEY IGYVEL

ii) To B ypéipetor: B= {x eN/1<x < 2} 1N Lopei va ypar-
oel: B= {x eR/(x—l)(x—2)=0}

IMopaosypa 5
Na g&etdoste av A < B 6mov: A={xeR / x’+1=0} B={xeN /|x-21<1}

Avonm:

To ohvolo A givar 1o & agov 1 e€icmon x2 + 1 = 0 dev aAnbevel Yo kavéva x € R.
INa 1o ovvoro B &yovpe: |x—2|<1<:>—1<x—2<1<:>1<x<3.Apa: B = {2}.
Ene1on] to @ givon vmoohvoro kabe cuvorov xovue A< B.

IMopaocrypa 6
Av AcB, BcI, I'c A vo anodcitetre oTIA=B =1.

Amooeln:

Apodb AcBxau BT tote AcT (1)

Ouawg égovpue 'c A(2)

Amo (1), (2) mpoxvontet A=T (3)

Eniongc AcB,Bc ' ondéte Ac B, BC A Adyw ¢ (3), dpo xar A= B (4)
Ao (3), (4) &ovpe: A=B=T

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX



2vvola 17.

Epomioeig Katavonong - AGKN\6Els Yo Avon

1. No yopoxtypioste g oot (X) | AdBog (A) Tig TAPAKATO TPOTAGELS:

i) {0,2,4,..}={x/x=2v,v € N} ()
i) Av AcBtoteAnB=B ()
iii) (D) =Q ()
iv) (@) =0 ()
V) &={0} ()
2. Opoimg Y10 TI TPOTAGELS:
i) {1,2}c{1,2,3} ()
i) Av AcBtoteAUB=B ()
iii) 2 < {1,2,3} ()
iv) x={x} ()
v) Deif}} ()
3. Opoing ywa Tig TpoTacEIG:

i) {1,2,3}={3,2,1} ()
ii) Av x2 - 1 = 0 T6TE TO GVVOLO TOV AMOGE®V TNG

eicwong sivar A={-1,1} ()
iii) Av x aképarog Ko |x <10Te TO 6GVVOLO TOV AVGEOV TNG
avicoong givar A={-1,0,1} ()
iv) Av Q={1,2,3,...,10}, A={1,2,3,4}, B={5,6.,...,10} ToTE:
AcB ()
A'=B ()
AUB=0 ()
ANB=J ()

4. Na emAéEeTe TO Ypappa TG 6OOTIG ATAVINONG:
i) Av A={1,2,3}, B={3,4} t6te 10 6Uvorlo A UB gival ico pe:
a) {1,2,3} ) {3,4} 1) {1,2,3,3,4} 9) {1,2,3,4}

ii) H top] T0v cuvérov tov Meewv tov sfiedcsov X2 + 1= 0 ko x — 1 =0 givar ion pe:

o) & p) i1} -1 o) {0}

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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iii) To 6tvoro TOV Mocov g eéicmong x(x>-4)(x>+4)(x*+8)=0 civar ico pe:
o) A={0,2} B) A={-2,0,2)  y) A={-2,0) 3) A={-2,0,3/2 }

iv) To ovvoro A={x e R|(x—1)2 -3<0} og popon dSwwotipatog 1M £éveong

owotTnudtov givar:

@) (-0,1—4/3) U (1+4/3,4%) B) (1-+v/3,1++3)
D (—V3,43) 3) (—1++/3,-1-1/3)
5. Lra mapakdTom Sraypappato Venn w010 6OVOL0 TAPIGTAVEL TO CKLUGUEVO T LA
i) a i) a
A B A B
0)ANB, 0)ANB,
B)ANB’ B)AUB
YA'NB NANB)YUBNA)
) A'NB’ 3)(AUB)NA
iii) iv)
A B Q
A B
T Q
aW)AUBUT, ) (A UB)’
BDANBANT B)(ANnB)
NAUB)UBNA) AUBANT)
)AuB N 0)ANQ

6. No mapactadolv pe avaypapi Ta cOvora:
a) A={x € N/x ymoio tov apBpod 122334}
P)B={xecZ/|x|<3}

Vr={xeN/1<x<4}

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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7. Opoing Ta odvodra:
o) A={xeZ/x’ =9}
B) B={xeZ/x*+27x=0}
y) T={xeN/|x+2|=1}

8. Na mapactaboiv pe meprypagi Ta covora:
0) A={-2-1,0,1,2}
p) B={-2,2}
v) I'={0,1,2,3}

9. Mow om6 Ta TapaKaTO cHvora civar T
o) A={xeR/x*=3 ku 2x=8}
B) B={xeR/x’=3 1 2x=8}

3—5X_x—1_13x

2 6
X X X
) A={xeR / —+—4+5=5(=+1)}
) 3 2 6 )

y) I'={xeR/ }

10. Aivovron ta 6Ovora: A={0,1,2,3} B={-2,-1,0,1,2,3,4}. Na PpeBovv:
a) H oyéon tov ovvorov A pe 10 cvvoro B.
p) T AUB, AnB
v) To copmipope Tov A Mg TPog T0 6VVoro avapopdc B

11. Na BpeBodv 6)a Ta vrosHvoro Tov cuvorov A={1,2,3}

12. Na npocdiopiobsi o 0, dote va givar ica Ta sovora A={1,a%), B={o,1}

Empéieia: AAPAY AHMHTPIOX
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