
Θέμα 36

Δίλεηαη ζπλάξηεζε f δύν θνξέο παξαγωγίζηκε ζην  0,  γηα ηελ νπνία ηζρύεη όηη

     2 3 42x f x 4x f x x f x 1     γηα θάζε x 0 θαη    f 1 0, f 1 1   . 

α) Να δείμεηε όηη  
2

ln x
f x , x 0.

x
 

β) Να κειεηήζεηε ηελ f ωο πξνο ηε κνλνηνλία θαη ηα αθξόηαηα. Σηε ζπλέρεηα λα απνδείμεηε όηη 
22e xx e

   γηα θάζε x 0 . 

γ) Αλ ππάξρεη ι 0  γηα ην νπνίν ηζρύεη όηη 
22e xx ι γηα θάζε x 0 , λα δείμεηε όηη ι e . 

Έζηω ε παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε    3g x αx α x f x , α , x 0.    

δ) Να δείμεηε όηη  g 1 0   .

ε) Να δείμεηε όηη α 1  . 

ζη) Να δείμεηε όηη  g x xln x x 1   .

δ) Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε    4x f x g x . 




