
Πως αποδεηθλύω όηη: 

Εθαρκόδω ηο Θ.Μ.Τ. γηα θαηάιιειε ζσλάρηεζε θαη ζε θαηάιιειο δηάζηεκα. 

Αλ κπορούκε  λα κεηαθέροσκε όια ηα α ζηο έλα κέιος θαη όια ηα β ζηο άιιο, ηόηε 

κεηαηρέποσκε ηελ αλίζωζε ζηε κορθή θαη εθαρκόδοσκε 

ορηζκό κολοηολίας γηα ηελ h. 

  ή 

Βρίζθοσκε ηο ζύλοιο ηηκώλ ηες f θαη από 

εθεί πιεροθορούκαζηε ηο πρόζεκό ηες. 

Θεωρούκε ηελ ζσλάρηεζε 

 θαη ηε 

κειεηούκε ως προς ηα 

αθρόηαηα 

Αλ ε h έτεη ειάτηζηο ζηο  ηόηε 

Βρίζθοσκε ηα αθρόηαηα ηωλ f,g. 

Αλ ε f έτεη ειάτηζηο ζηο ζεκείο  θαη ε g 

κέγηζηο ζηο ίδηο ζεκείο, ηόηε 

Αποδεηθλύω ηης αληζώζεης   ή

 κε βάζε ηης προεγούκελες κεζόδοσς. 

 αλ 

Θεωρούκε ηελ ζσλάρηεζε 

 θαη ηε 

κειεηούκε ως προς ηε 

κολοηολία. 

Αλ έτοσκε δεδομένη κηα αλίζωζε ηες κορθής θαη αλαδεηούκε κηα ζτέζε ηζόηεηας, ηόηε: Θεωρούκε ηελ . 

Βρίζθοσκε προθαλή ρίδα  ηες h θαη ε αλίζωζε γίλεηαη , οπόηε ε h παροσζηάδεη αθρόηαηο ζηο . Αλ ηο  βρίζθεηαη ζηο 

εζωηερηθό ηοσ πεδίοσ ορηζκού ηες h θαη ε h είλαη παραγωγίζηκε ζηο  , ηόηε 

Εθαρκόδοσκε ορηζκό κολοηολίας γηα ηελ h. 

Αλ ε h έτε κέγηζηο ζηο  ηόηε 

Αλ ε f έτεη κέγηζηο ζηο ζεκείο  θαη ε g 

ειάτηζηο ζηο ίδηο ζεκείο, ηόηε 

Εθαρκόδω Θ.Μ.Τ. ζε θαηάιιειε ζσλάρηεζε θαη ζε θαηάιιειο δηάζηεκα. 

Ανιζώζεις 

Αποδεηθλύοσκε όηη ε f είλαη θσρηή ή θοίιε θαη ε  είλαη εθαπηοκέλε ηες. Δ Α
Ρ Α

Σ
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Αζκήζειρ 

1. Να αποδείξεηε όηι:  ln x 3 x 4    για κάθε x 4  .

2. Να αποδείξεηε όηι: 2 xxln x 2x 2 2xlnx e    για κάθε x 0 .

Λύζη

3. Να αποδείξεηε ηιρ ανιζόηηηερ:

  α) 
x

e x 1   για κάθε x β) 
x x 1

x e
 , x 0 . Δ Α

 Ρ 
Α Σ
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4. Δίνονηαι οι ζςναπηήζειρ   x 1 2
f x e x 3x 1

     και  g x lnx x 1   .

  α) Να μελεηήζεηε ωρ ππορ ηη μονοηονία ηιρ ζςναπηήζειρ f,g. 

   β) Να αποδείξεηε όηι x 1 2e lnx x 2x 0      για κάθε x 0 .

5. Να αποδείξεηε όηι 
x x

x 1 e xe 1    , για κάθε x . 

Δ Α
 Ρ 
Α Σ
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6. Να αποδείξεηε όηι  -2 2
e e e e 0
           για κάθε α,β  με     . 

7. Δίνεηαι παπαγωγίζιμη ζηο  ζςνάπηηζη f με f  γνηζίωρ αύξοςζα ζηο . Να αποδείξεηε όηι 

       2f f f
2

 
    

 
 για κάθε ,  . 

Δ Α
 Ρ 
Α Σ
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7. Αν για κάθε x 0  ιζσύει όηι 
2

lnx x x 1      , να αποδείξεηε όηι 1   . 

8. Να αποδείξεηε όηι 1 x
lnx e 2x 3

   για κάθε x 0  .

Δ Α
 Ρ 
Α Σ
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